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x,_/ le n°1 en sup-spé

SUITES REELLES

Suites arithmeétiques. Si (uy),,oy est arithmétique de raison r a partir du terme w,, alors :
— Yn =p,u, = up, + (n—p)r,

n
— Vn=p, Yur=Mn-p+1)
k=p

Up + Up
2

Suites géométriques. Si (uy), oy est géométrique de raison ¢ a partir du terme wu,, alors :

— Vn > P, Un = qn_pupa

n 1_qn—p+1
— Sig#1:Vnz=p, Dlup=up———.
k=p ]-_q

Définition de la convergence. (uy), oy converge vers £ si: Ve > 0,3Ing € N,Vn > ng, |u, — | <e.
Suite de Cauchy. (uy),y est de CAUCHY si : Ve > 0,3ng € N,Vm = ng,Vn = ng, |tm — up| < e.

Théoréme de convergence les plus importants.

— Théoréme de la limite monotone. Toute suite croissante admet une limite finie ou égale & +00. Toute suite
croissante et majorée converge vers sa borne supérieure. Résultats analogues pour les suites décroissantes.

— Théoréme de encadrement. Si a partir d’'un certain rang : u, < v, < wWp, et si (up),oy €t (W)
convergent vers une limite commune ¢, alors (v,,), . converge vers £.

— Théoréme de prolongement des inégalités. Si & partir d’un certain rang : u,, < vy, et si (uy),,cy €t (vp)

neN

neN
. ’ ’
convergent respectivement vers £ et £ , alors : £ < (.

Comparaison de suites.

— Suites négligeables. (uy),y est négligeable devant (vy,)

que pour tout n = ng : U, = €,0,, o : g, ——> 0.
n—0o0
— Suites équivalentes. (uy), oy est équivalente (vy,), oy, €t 'on note u, ~ vy, si u, —v, = o(vy,), i.e. si il existe

ng € N tel que pour tout n = ng : u, = hyv,, ot : hy, —— 1.
n—0o0

nen» €t T'on note u, = o(vy,), si il existe ng € N tel

Equivalents usuels. Si u,, —— 0, alors :
n—00

— In(1 + uy) ~ up,
— e — 1 ~ uy,
— (14 up)®* =1~ auy,
— sinu, ~ Uy,

2

U

n

— cosUp — 1~ 5

Suites définies par u, 1 = f(u,). Si: V¥n €N, u,11 = f(u,), alors :

— Si f est croissante, (u’ﬂ)neN est monotone : croissante si ug < u; et décroissante dans le cas contraire.

— Si f est décroissante, (u2y)nen €t (U2n+1)nen sont monotones de sens de variation contraires.

— Si f change de variations, on peut se ramener & un intervalle I stable par f contenant tous les termes de (uy,)
a partir d’un certain rang, sur lequel f soit monotone.

— Si (un),ey converge vers £ et si f est continue en /, alors : £ = f(/).

neN

Sommes de RIEMANN. Si f est continue sur [a, b], alors :
b

= ”“nff(amb”) — [ ey at
n n " .

n = n—oo :
b _ n
S, =Ny (a + ka> — | f)dt
n bl n n—0o0 a

1n—loun k 1
En particulier poura =0et b=1: — Z f () — | f(t)dt.
n n o

n—o0
k=0oul



